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Introducao

As novas Aprendizagens Essenciais de Matemdtica para o Ensino Bdsico foram elaboradas pelo Grupo de Trabalho
da Revisdo Curricular das Aprendizagens Essenciais de Matemdtica para o Ensino Bésico (GTRCAEMEB) e
homologadas a 19 de agosto de 2021, através do Despacho n.° 8209/2021. Constituem um novo programa de
Matemédtica cuja generalizagdo alargada se iniciou, de forma faseada, a partir do ano letivo 2022/23.

Esta generalizacdo foi antecipada, em 2021/22, por duas turmas de cada um dos anos de escolaridade 1.°, 3.°,5.° e
7.°, sendo este processo conduzido pelo Grupo de Trabalho do Desenvolvimento Curricular e Profissional em
Matemédtica (GTDCPM). O GTDCPM convidou professores a lecionar nos diferentes anos de escolaridade,
procurando que as turmas envolvidas se distribuissem por Agrupamentos de escolas/Escolas ndo agrupadas de
diferentes regides de Portugal continental, ndo correspondendo a quaisquer critérios que, de alguma forma, lhes
conferissem excecionalidade.

Um dos objetivos desta antecipagdo foi o de proporcionar a criagao de materiais de apoio as aprendizagens, a
divulgar em larga escala, que fossem experimentados com alunos em contexto real e alvo de reflexdo e
adequacado por parte dos seus autores. De forma a cumprir este objetivo, elaboraram-se coletaneas das tarefas
que foram propostas aos alunos de cada ano de escolaridade envolvido na antecipacdo em 2021/22. A presente
coleténea diz respeito ao trabalho realizado em 2022/23 nas duas turmas de 8.° ano de escolaridade.

De modo a tornar mais percetivel a sequéncia seguida na abordagem dos temas e subtdpicos matemadticos, cada
coletanea inicia-se com a apresentacdo da planificacdo a longo prazo que foi elaborada. Segue-se a sequéncia das
tarefas organizada com indicacdo do(s) tépico(s) matematico(s) envolvido(s) no correspondente tema
matematico, antecedida sempre pela identifica¢do dos contetidos de aprendizagem a abordar com a exploragao
de cada tarefa. Com esta antecipacdo, procurou-se, desde logo, verificar se era necessario proceder a
ajustamentos nas tarefas de modo a contemplar todos os contetdos de aprendizagem.

Para cada tarefa, explicitam-se os conteldos de aprendizagem que potencialmente podem ser adquiridos pelos
alunos, bem como os objetivos de aprendizagem que se pretende que os alunos desenvolvam a partir do
trabalho na tarefa. Sdo igualmente fornecidas indica¢6es acerca da organizag¢ao do trabalho dos alunos,
correspondendo ao que aconteceu na realidade ou ja com algumas adapta¢des. Respeitando as orientacdes
metodoldgicas das Aprendizagens Essenciais de Matematica para o Ensino Bdsico, nomeadamente para o 8.°
ano, o método de ensino habitualmente seguido foi o de ensino exploratdrio, tendo os alunos oportunidade, a
partir de tarefas tendencialmente desafiadoras e poderosas, de trabalhar de forma auténoma, com o apoio do
professor, individualmente, a pares, ou em pequenos grupos, e de participar numa discussao coletiva posterior,
envolvendo toda a turma, tendo em vista a explicitagdo e comparacao de ideias e processos, e a sistematizacdo e
institucionalizacdo do conhecimento matematico na turma.

E importante chamar a aten¢do que estas coletaneas ndo pressupdem qualquer intencdo prescritiva. Devem
apenas ser entendidas como materiais de apoio cuja concecao respeitou as novas orientacdes curriculares e que
agora se disponibilizam a quem lhes encontrar utilidade, que os adaptara a sua realidade escolar, nomeadamente
em fun¢do das caracteristicas das turmas e dos seus habitos de trabalho.

Em sintese: A presente coletanea apresenta materiais relevantes que concretizam as op¢oes curriculares
adotadas em 2022/23, no ambito das Novas Aprendizagens Essenciais em Matematica, em duas turmas do 8.° ano
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de escolaridade, num contexto de trabalho colaborativo entre os dois professores titulares das turmas e os trés
elementos do GTDCPM que trabalharam diretamente com estes professores.

Esperamos que a partilha do trabalho que é feita possa ser util para os/as professores/as que lecionem este novo
programa de Matematica para o0 8.° ano de escolaridade do Ensino Basico.



Planificacdo a longo prazo

Tempos letivos P
- . Distribuicdo pelos
Tema Topico previstos g
(50 min) periodos
DADOS E PROBABILIDADES Probabilidades 10
GEOMETRIA Operac¢des com figuras 8
, 1.° Periodo
NUMEROS Ndmeros racionais 18 49
ALGEBRA Expressdes algébricas e equagbes do 9
1.° grau
Momentos formais de Avaliagdo Sumativa 4
ALGEBRA Funcdes (e proporcionalidade direta -0
do 7.° ano)
GEOMETRIA Figuras planas 13
B ] 2.° Periodo
Representagdes graficas 5
DADOS E PROBABILIDADES 47
Analise de dados 5
Momentos formais de Avalia¢do Sumativa 4
ALGEBRA Equacdes (literais e sistemas) 14
3.° Periodo
GEOMETRIA Figuras no Espago 14 32
Momentos formais de Avaliagdo Sumativa 4
Total 128

Nota: Na distribuicdo dos tempos pelos varios contelidos foram contempladas aulas para reforco das
aprendizagens bem como para o desenvolvimento do trabalho no contexto dos DAC.

A planificacdo a longo prazo foi inicialmente respeitada. Contudo, vdrios fatores, entre eles o impacto das greves
dos professores e a supressao de aulas, da responsabilidade da escola, para experimentar procedimentos
relativos as provas de afericdo em formato digital, contribuiram para que ndo fosse possivel o cumprimento
integral da planificagdo a longo prazo, realizada no inicio do ano letivo. Em particular, as tarefas sobre os Dados
ndo foram trabalhadas numa das turmas de antecipacao, ficando para o préximo ano letivo.



Tema: Dados e Probabilidades

Pretende-se que o estudo dos Dados crie oportunidades para que os alunos continuem a desenvolver uma sélida
literacia estatistica. Assim, procura-se que os alunos sejam capazes de usar dados para produzir informacdo para
conhecer o que os rodeia, fundamentar decisées e colocar novas questées. Em cada ano devem ser trabalhadas todas
as fases de um estudo estatistico, desde a identificacdo de questbes com relevdncia, até a comunicacdo do trabalho
desenvolvido, podendo este trabalho traduzir-se pelo desenvolvimento de um estudo estatistico ou pela andlise de
estudos, ou suas componentes, realizadas por outros e divulgados nos media. Devem ainda ser acrescentados
elementos de complexidade crescente, ampliando as possibilidades de tratamento e representacao dos dados
trabalhados, enriquecendo o conjunto de representacbes grdficas disponiveis para os alunos.

O desenvolvimento do raciocinio probabilistico dd seguimento ao trabalho iniciado nos ciclos anteriores e permite a
formalizagdo de duas defini¢bes de probabilidade, assentes em vertentes experimentais e tedricas.

Canavarro et al. (2021), Aprendizagens Essenciais de Matematica, 7.°ano, 3.° ciclo do EB (p. 10). DGE, ME.
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Conteudos de aprendizagem por tarefa

Capacidades Matematicas Capacidades e atitudes gerais transversais
Aulas Nome da Tarefa Subtépicos RP | RM | PC| Com | Re | Con | PCr | Cri | Col | AC | Aut | IA | Per | Val
50 min @@ E[FE[E [E]EFE [0
2 Tarefa 1-Tudo acontece por Experiéncia aleatdria
2
acaso? Espago de resultados ou espago X X X X X
amostral
Acontecimentos
2 Tarefa 2 - As voltas com as Tabelas de probabilidades
probabilidades X X X X X
2 Tarefa 3 - Probabilidades e mais Probabilidade frequencista
probabilidades... X X X X X X
2 Tarefa 4 - Simular para calcular Probabilidade frequencista X X X X X
Legenda

RP - Resolugdo de Problemas
RM - Raciocinio Matematico

PC - Pensamento Computacional
Com - Comunicagdo Matemdtica

Re - Representagdes Matemdticas
Con - Conexdes Matematicas

D - Pensamento critico e pensamento criativo
E - Relacionamento interpessoal

F - Desenvolvimento pessoal e autonomia

| - Saber cientifico, técnico e tecnoldgico

PCr - Pensamento Critico

Cri - Criatividade

Col - Colaboracao

AC - Autoconfianga

Aut - Autorregulagao

IA - Iniciativa e Autonomia

Per - Perseveranga

Val - Valorizagdo do papel da Matemdtica




Tarefa 1- Tudo acontece por acaso?

Notas para o professor:

A exploracao da tarefa 1 procura contribuir para o desenvolvimento dos seguintes objetivos de aprendizagem:

e Reconhecer as caracteristicas de uma experiéncia aleatdria;

e Reconhecer o conjunto dos resultados possiveis, quando se realiza uma experiéncia aleatdria, como o
espaco de resultados ou espago amostral;

e Reconhecer e dar exemplos de acontecimentos certo e impossivel;

e Identificar acontecimentos associados a uma experiéncia aleatéria como subconjuntos do espaco
amostral;

e (lassificar objetos atendendo as suas caracteristicas;

e Reconhecer a corregdo, diferenca e adequagao de diversas formas de justificar uma
conjetura/generalizacdo;

e Descrever a sua forma de pensar acerca de ideias matemadticas, oralmente e por escrito;
e Produzir estratégias adequadas, pouco habituais na turma;
e Reconhecer o valor das suas ideias e processos matematicos desenvolvidos;

e Tomar decis6es fundamentadas por argumentos prdprios.

Os alunos trabalharam esta tarefa organizados a pares.
O termo acontecimento, usado de forma informal no 7.° ano, é agora formalizado.



Tudo acontece por acaso?

Uma experiéncia é considerada:
e aleatdria quando:
o se conhecem antecipadamente todos os resultados possiveis;
o cadavez que é realizada ndo se consegue antecipar qual dos resultados possiveis vai ocorrer;

o pode ser repetida nas mesmas condi¢des e de forma independente.

e nao aleatdria (determinista) quando € possivel antecipar o resultado que vai ocorrer.

1. O Jodo pretende realizar 3 experiéncias e solicitou a ajuda do seu irmao mais novo:
Experiéncia 1: Lancar uma moeda ao ar e anotar a face que fica virada para cima, apds cair no chao;
Experiéncia 2: Langar um dado tetraédrico em que cada face contém o nuimero 5 e anotar o nimero da face
que fica virada para baixo;
Experiéncia 3: De uma caixa com 5 bolas verdes, 1 amarela e 8 encarnadas, retirar, sem olhar, uma bola e

anotar a cor.

1.1. Conforme a definicdo apresentada no quadro anterior, classifica as trés experiéncias. Justifica a tua
resposta.
1.2. D3 dois exemplos de experiéncias, uma aleatdria e outra ndo aleatdria (diferentes das anteriores), e explica
como pensaste.
1.3. Quais os resultados que podem ocorrer nas experiéncias aleatdrias que identificaste em 1.1 e na que
apresentaste em 1.2.
1.4. Nas questdes seguintes, toma como referéncia a experiéncia 3.
1.4.1.  De acordo com os acontecimentos que te sdo apresentados abaixo, indica os que sdo
acontecimentos certos e 0s que sdo acontecimentos impossiveis, justificando as tuas
opgoes.

IH

A: “sair uma bola azu
B: “ndo sair uma bola azul”
C: “sair uma bola verde ou amarela ou encarnada”
1.4.2.  De acordo com a experiéncia, dd@ um exemplo de um acontecimento, D, que nao seja
certo, nem seja impossivel. Explica a tua opcao.

1.4.3. Considera o acontecimento E: “ndo sair bola encarnada”. Ao retirar uma bola, quantas

sdo favordveis a realiza¢do deste acontecimento? Identifica-as.



2. Considera a experiéncia aleatdria que consiste em lancar um dado ctbico com as faces numeradas de1a6, e

anotar o numero que esta na face que fica voltada para cima.

Espago amostral de uma experiéncia aleatdria € o conjunto de todos os resultados possiveis dessa

experiéncia.

2.1. Qual o espago amostral da experiéncia?

2.2. Quais os resultados favoraveis a realizacao do acontecimento:

2.2.1.  A: “sair face par”

2.2.2. B: “sair face com ndmero inferior a 2”’

2.2.3.  C: “sair face com ndmero superior ou igual a 4”

2.2.4. D: “Sair face com nimero natural”

2.3. Define um acontecimento que possa ter como resultados favoraveis os elementos do conjunto {1, 3, 5}.




Tarefa 2 - As voltas com as probabilidades

Notas para o professor:

A exploracao da tarefa 2 procura contribuir para o desenvolvimento dos seguintes objetivos de aprendizagem:

Identificar resultados possiveis como acontecimentos elementares e compreender que a soma das suas
probabilidades é 1;

Construir tabelas de probabilidade associadas a experiéncias aleatdrias, com conjuntos de resultados
possiveis finitos;

Estabelecer relagdes e conversdes entre diferentes representagdes relativas as mesmas ideias/processos
matematicos;

Analisar e discutir ideias, centrando-se em evidéncias;
Produzir estratégias adequadas pouco habituais na turma;

Desenvolver a capacidade de trabalhar com os outros.

Os alunos trabalharam esta tarefa organizados a pares.



As voltas com as probabilidades

1.  OFilipe e o Pedro resolveram jogar o jogo do RAPA. O pidao

utilizado tem inscrito, nas suas quatro faces laterais, quatro m— = , / “*u..
letras diferentes, R-Rapa, T-Tira, D-Deixa e P-Pde. R 1 -. P \Z)

1.2,

1.3.

1.4.
1.5.

Qual é o conjunto de resultados possiveis, associados a C:fj

experiéncia de langar o dado e visualizar a letra que fica

na face que esta voltada para cima?

O Pedro referiu que a probabilidade de a face com a letra D ficar voltada para cima, no langamento do

=1 A
pido, é -~ Concordas com o Pedro? Porqué?

Completa a seguinte tabela de probabilidades.

Face R T D P
Probabilidades %

Qual é o valor da soma das probabilidades de todos os resultados possiveis apresentados na tabela?
Supde que o Filipe e o Pedro resolvem ir jogar um outro jogo, utilizando agora um pidao com 5 faces,
numeradas de 1 a 5. O jogo desenvolve-se com o lancamento do dado, por cada um dos jogadores, que

anotam a face que fica virada para baixo.

O Filipe referiu que a soma das probabilidades de todos os resultados possiveis seria diferente da que se

obtém com o dado anterior.

Sera que o Filipe tem razdo? Explica porqué.



2. A Anae aBeatriz resolveram jogar um jogo onde é utilizado o seguinte

diagrama circular.

O jogo consiste em rodar o ponteiro e anotar a letra que sai: A, B ou C.

A Ana resolveu construir a seguinte tabela de probabilidades, para mostrar

que ao rodar o ponteiro, os acontecimentos, sair a letra A, sair aletra B e sair a

letra C, tinham diferentes probabilidades de ocorréncia.

letra A B C

probabilidade 0,2 0,1 0,5

2.1.

2.2.

Concordas com os valores de probabilidade apresentados pela Ana na tabela? Explica porqué.
Sabe-se que apenas um dos valores da tabela estd incorreto e que a probabilidade correspondente ao

setor A esta correta. Encontra o valor correto, explicando como chegaste a resposta.

3. Admite que tens uma caixa com 5 papelinhos, aparentemente iguais, mas 3 com nomes de rapazes e 2 com

nomes de raparigas.

3.1

3.2.

3.3

Quais os resultados possiveis, associados a experiéncia, que consiste em selecionar um papelinho e ver se é
rapaz ou rapariga?

Quais as probabilidades dos acontecimentos, associadas a experiéncia, que consiste em selecionar um
papelinho e ver se é rapaz ou rapariga?

Quais os resultados possiveis, associados a experiéncia, que consiste em selecionar dois papelinhos e ver
quantos nomes de rapaz aparecem?

Quais as probabilidades dos acontecimentos elementares, associada a experiéncia, que consiste em

selecionar dois papelinhos e ver quantos nomes de rapaz aparecem?



Tarefa 3 - Probabilidades e mais probabilidades...

Notas para o professor:

A exploracao da tarefa 3 procura contribuir para o desenvolvimento dos seguintes objetivos de aprendizagem:

e Estimar a probabilidade de acontecimentos utilizando a frequéncia relativa;

e Estimar a probabilidade de acontecimentos (tedrica);

e Reconhecer e aplicar as etapas do processo de resolucao de problemas;

e Descrever a sua forma de pensar acerca de ideias e processos matematicos, oralmente e por escrito;

e Usarrepresenta¢6es multiplas para demonstrar compreensao, raciocinar e exprimir ideias e processos
matematicos, em especial linguagem verbal e diagramas;

® Interpretar matematicamente situagées do mundo real, construir modelos matematicos adequados, e
reconhecer a utilidade e poder da Matematica na previsao;

e Reconhecer o valor das suas ideias e processos matematicos desenvolvidos;

e Reconhecer aimportancia da Matematica para a interpretacdo e intervenc¢ao em situagoes da realidade.

Os alunos trabalharam esta tarefa organizados a pares.

Foi fornecido a cada par uma caixa de fésforos com 3 bolas coloridas (uma vermelha).

Antes da exploracdo da questdo 2.2, foi utilizado um software de recolha de respostas a pergunta “Qual a tua
disciplina preferida?”’.



Probabilidades e mais probabilidades...

1. Ajogar também conseguimos trabalhar probabilidades!
Lé atentamente as indicagdes seguintes e responde as questdes apresentadas.
Material necessdrio:
® (Caixaopaca
e 3 bolas indistinguiveis ao tato, de cores diferentes, sendo uma delas
vermelha
Como jogar?

1. Colocar as trés bolas na caixa;

2. Agitar, com convic¢do, de modo que as bolas se movimentem (e baralhem);
3. Imobilizar a caixa, abri-la (de acordo com a figura)
e ganhaaequipa “vermelha” se a bola que tem a cor vermelha ficar no meio;

e ganha a equipa “nao vermelha” se no meio ficar uma bola com outra cor.

1.1.  Serd que podemos afirmar que o jogo € justo? Explica a tua resposta.

1.2.  Joga 15 vezes e regista os resultados obtidos (ganha a equipa vermelha; ndo ganha a equipa
vermelha). Com base nesses registos, determina as frequéncias relativas, em percentagem, do
ndmero de vezes que cada equipa ganhou.

1.3. Joga mais 15 vezes, acrescentando estes resultados aos anteriores e volta a calcular as
frequéncias relativas, em percentagem, do nimero de vezes que cada equipa ganhou.

1.4. No fim destes 30 jogos, soma todos os resultados de todos os grupos da turma e observa as
frequéncias relativas do nimero de vezes que cada equipa ganhou. Serd que manténs a mesma
resposta a questao 1.1.2 Explica porqué, indicando um valor aproximado para a probabilidade da
equipa vermelha ganhar.

(Fonte: Adaptado de https://repositorio.ipsantarem.pt/bitstream/10400.15/3218/1/Revista-da-UIIPS.pdf)

2. O professor de Matemdtica da turma gostava de saber qual é a probabilidade de, escolhendo um aluno
da turma ao acaso, ele ter a matematica como disciplina preferida.
2.1.  Como ajudarias o professor a resolver a questao?

2.2.  Determina o valor dessa probabilidade.


https://repositorio.ipsantarem.pt/bitstream/10400.15/3218/1/Revista-da-UIIPS.pdf

Tarefa 4 - Simular para calcular

Notas para o professor:

A exploracao da tarefa 4 procura contribuir para o desenvolvimento dos seguintes objetivos de aprendizagem:

Estimar a probabilidade de acontecimentos utilizando a frequéncia relativa;
e Estimar a probabilidade de acontecimentos (tedrica);
e Extrair ainformagdo essencial de um problema;

e Estruturar aresolu¢do de problemas por etapas de menor complexidade de modo a reduzir a dificuldade
do problema;

e Desenvolver um procedimento (algoritmo) passo a passo para solucionar o problema, nomeadamente
recorrendo a tecnologia;

e Estabelecerrelagdes e conversdes entre diferentes representagdes relativas as mesmas ideias/processos;
e Analisar e discutir ideias, centrando-se em evidéncias;
e Desenvolver a capacidade de trabalhar com os outros;

e Na3o desistir a primeira dificuldade, desenvolvendo a sua perseveranca.

Os alunos trabalharam esta tarefa organizados a pares.

Foi feita a opgao de levar dois dados tetraédricos para simular o langamento a frente dos alunos.

A tarefa foi realizada com recurso a folha de cdlculo do Google, por permitir uma utilizagdo livre e simples em
smartphones, ndo sendo necessario recorrer ao computador.



Simular para calcular

Pretendemos proceder a simulacdo da experiéncia que consiste no lancamento de dois dados tetraédricos (faces
numeradas de 1a 4) e anotar a soma dos valores indicados nas faces viradas para baixo.

Para tal vamos usar as potencialidades da folha de cdlculo e repetir a “experiéncia’” umas centenas (ou milhares)
de vezes...

Pretende-se determinar um valor da probabilidade da soma das duas faces que ficam voltadas para baixo.

Para tal, sugerimos que:

® uses duas colunas para a simulagdo de cada dado e uma outra para a soma das duas anteriores

=ALEATORIAENTRE(1;10)

A expressao anterior (a titulo de exemplo), devolve um nimero inteiro aleatdrio entre 1 e 10, inclusive

e procedas a simulagdo do lancamento dos 2 dados
e escrevas numa outra coluna todas as somas possiveis

e uses células de uma outra coluna para proceder a contagem de todas as somas encontradas

=CONTAR.SE(C:C;1)

A expressdo anterior (a titulo de exemplo), conta o nimero de vezes que o valor “1” surge na coluna C

e determines a frequéncia relativa correspondente a cada uma das somas obtidas

Depois de realizado um grande nimero de experiéncias e tendo em conta os dados obtidos na folha de calculo,
estima a probabilidade de:

1. asomaser6

2. asomaser10

3. asoma ser par

4. asoma serinferiorag



Topico

Dados



Conteudos de aprendizagem por tarefa

Capacidades Matematicas Capacidades e atitudes gerais transversais
Aulas Nome da Tarefa Subtépicos RP | RM | PC| Com | Re | Con | PCr | Cri | Col | AC | Aut | IA | Per | Val
50 min OO [E[E[E [E)]E) [0
2 Tarefa 1- Medidas ... calcular, ® Resumo dos dados (Quartis,
interpretar e representar Amplitude interquartil) X X X X X
e Interpretacao de dados
2 Tarefa 2 - Representar para e Interpretacdo e conclusdo X X X X
comparar
Legenda
RP - Resolu¢do de Problemas D - Pensamento critico e pensamento PCr - Pensamento Critico
RM - Raciocinio Matemdtico criativo Cri - Criatividade
PC - Pensamento Computacional E - Relacionamento interpessoal Col - Colaboracao

Com - Comunicagao Matemdtica
Re - Representagdes Matemdticas

Con - Conexdes Matemadticas

F - Desenvolvimento pessoal e autonomia  AC - Autoconfianca
| - Saber cientifico, técnico e tecnoldégico  Aut - Autorregulagdo

IA - Iniciativa e Autonomia
Per - Perseveranca
Val - Valorizagdo do papel da Matemdtica




Tarefa 1- Medidas... calcular, interpretar e representar

Notas para o professor:

A exploracao da tarefa 1 procura contribuir para o desenvolvimento dos seguintes objetivos de aprendizagem:

Relacionar o 2.° quartil com a mediana;

Interpretar o significado dos quartis e calcular o seu valor por diferentes estratégias;
Compreender o significado de amplitude interquartil;

Reconhecer que a amplitude interquartil ¢ uma medida de dispersao dos dados e calcula-la;

Identificar qual(ais) a(s) medida(s) resumo apropriada(s) para resumir os dados em funcdo ndo sé da sua
natureza, mas também de qual a diferenca entre estas quando obtidas através de dados ndo agrupados e
dados agrupados.

Compreender a vantagem do uso da amplitude interquartil em vez da amplitude para caracterizar a
dispersao dos dados;

Descrever a sua forma de pensar acerca de ideias e processos matematicos, oralmente e por escrito;
Representar dados através de um diagrama de extremos e quartis, incluindo fonte, titulo e legenda;
Ler e interpretar ideias e processos matematicos expressos por representacdes diversas;

Usar representacdes multiplas para demonstrar compreensao, raciocinar e exprimir ideias e processos
matematicos, em especial linguagem verbal e diagramas;

Analisar e discutir ideias, centrando-se em evidéncias;
Tomar decisdes fundamentadas em argumentos préprios;

Reconhecer a importancia da Matematica para a interpretacdo e intervengdo em situag¢des da realidade.

Os alunos trabalharam esta tarefa organizados a pares.
Antes da questao 1.4.4 foi introduzido o conceito de quartil.
Para o calculo de quartis, foram trabalhados dois procedimentos: incluséo e exclusdo da mediana nas duas

partes, quando o nimero de dados for impar.

Foi posteriormente tomada a op¢ao de ndo incluir a mediana no calculo do 1.° e 3.° quartil, porque esta é também

a forma utilizada pelo GeoGebra (ferramenta que habitualmente é usada pelos alunos) na representacdo de

diagramas de extremos e quartis.



Medidas... calcular, interpretar e representar

No ano letivo transato, realizaste um estudo no ambito do projeto de turma sobre o tempo didrio de

utilizacdo do telemdvel pelos alunos.

Considera os dados apurados e trabalhados por um dos grupos da turma, relativos aos minutos
despendidos por dia, durante uma semana.

Raparigas Rapazes
seg. | ter. | qua. | qui. [ sex. | sab. | dom. seg. | ter. | qua. | qui. | sex. [ sab. [ dom.
240 | 240 |[300 (305 |360 | 420 |420 90 142 | 100 |180 |280 |3 23
483 |379 |[502 | 304 | 668 [ 660 | 574 60 120 |120 |120 [180 | 300 | 300
518 31 558 | 631 406 | 597 | 896 224 | 183 277 190 | 89 228 | 205
272 [ 431 | 390 | 490 [566 |356 |0 90 90 180 | 90 120 | 180 |90
360 | 80 216 | 276 | 205 | 319 | 480 180 | 90 180 | 90 120 | 180 | 200
223 | 359 [401 | 266 (506 |240 [332 558 |396 | 404 |568 |285 |507 |474
300 | 598 | 300 |[408 |985 |892 |[930

1.1.  Qual foi a média de minutos despendidos pelas raparigas da turma na segunda-feira? E
dos rapazes? Qual é o significado de cada uma delas?

1.2.  Supde que se tinham esquecido de registar os dados de uma rapariga na segunda-feira.
Sabe-se que o dado introduzido foi 400 min. Explica o que acontecerd ao valor médio de
tempo de utilizagdo do telemdvel, na segunda-feira, das raparigas.

1.3.  Relativamente aos dados de quarta-feira obtidos pelos rapazes, qual é a moda? O que
significa?

1.4.  Considera os tempos registados apenas no domingo.

1.4.1.  Verificou-se uma maior amplitude nos dados obtidos, referentes as raparigas ou

aos rapazes? Explica a tua resposta.

1.4.2.  Qual é o tempo mediano de utilizacao de telemdvel das raparigas? E dos rapazes?

O que significa?

1.4.3. A mediana divide o conjunto de dados (ordenados) em duas partes com o mesmo

ndmero de elementos.
Determina a mediana de cada uma dessas duas partes, para os rapazes e para as
raparigas.

1.4.4. Determina a amplitude interquartil.
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1.4.5. Constrdi os diagramas de extremos e quartis para os tempos registados pelas raparigas e
pelos rapazes no mesmo referencial.
(Sugestao: Considera cada quadricula do caderno equivalente a 50 minutos).
1.4.6.

partes. No das raparigas, em qual das partes se verifica a maior concentracao dos dados? E a

Como ja observaste, o diagrama de extremos e quartis divide a distribui¢do em quatro
maior dispersao?
2.  Uma turma é constituida por 21 alunos, sendo dividida em algumas disciplinas em dois turnos, o A

e 0 B, com 10 e 11 elementos, respetivamente.
O numero de cal¢ado dos alunos de cada turno esta registado na tabela seguinte:

Turno A 36 38 40 43 41 39 39 38 41 40
Turno B 42 39 37 37 40 42 39 41 40 38 37
2.1.  Constrdi uma tabela de frequéncias absolutas, relativas e relativas acumuladas (onde,

para cada valor da varidvel, se considera a soma da frequéncia relativa desse valor com as
frequéncias relativas dos valores anteriores).
2.2. Tendo por base a tabela anteriormente construida, determina a medianae os1.°e 3.°

quartil. Explica como procedeste.




Tarefa 2 - Representar para comparar

Notas para o professor:

A exploracdo da tarefa 2 procura contribuir para o desenvolvimento dos seguintes objetivos de aprendizagem:

e Interpretar a influéncia da alteracdo de dados na configuragdo do diagrama de extremos e quartis
correspondente;

® Usarrepresentag¢fes multiplas para demonstrar compreensdo, raciocinar e exprimir ideias e processos
matematicos, em especial linguagem verbal e diagramas;

e Aplicarideias matematicas na resolugao de tarefas em contextos diversos da vida real;
e Analisar e discutir ideias, centrando-se em evidéncias;

e Reconhecer aimportancia da Matematica para a interpretacdo e intervencao em situagdes da realidade.

Propde-se que esta tarefa seja trabalhada no computador, a pares. Apesar de se apelar a utilizacao do ambiente
de Tarefas do GeoGebra, esta precisa de recorrer a duas janelas diferentes, dificultando a sua utilizagao nos

smartphones.
O professor, no seu ambiente de trabalho, teve oportunidade de acompanhar o trabalho auténomo dos alunos,

dando-lhes feedback quando necessdrio. Aquando da discussdo coletiva, este mesmo recurso, permitiu projetar
as resolu¢des de alguns alunos e discuti-las.

As atividades que permitem gerar as Tarefas do GeoGebra aqui utilizadas estdao disponiveis em
https://www.geogebra.org/m/kjtgkbph. Ndo se esqueca que deverd comecar por copiar a atividade que pretende
usar com os seus alunos e grava-la na sua conta. De seguida, transforma-la em Tarefa do GeoGebra. S6
procedendo deste modo podera guardar as resolu¢des dos seus alunos na sua drea de trabalho.



https://www.geogebra.org/m/kjtqkbph

Representar para comparar

Retomando o tema do nimero de cal¢ado dos alunos de cada turno:

Turno A 36 38 40 43 41 39 39 38 40 41

Acede a apliqueta do GeoGebra com o cddigo FMDQ 7B8Q, para observares a representacdo destes
dados num diagrama de extremos e quartis.

1.1, Qual a amplitude interquartil dos dados relativos ao turno A?
1.2.  Umdos alunos do turno A que registou 41, afinal... enganou-se.
1.2.1. 0 que se altera na distribuicao se o aluno cal¢ar 0 42?2
1.2.2. 0 que se altera na distribuicdo se o aluno calcar 0 44?
1.2.3.  que numero podera3 ele calcar de modo que se altere o valor da mediana da distribuicao?

Considera que na turma foram também estudados os alunos do turno B:

Turno B 42 39 37 37 40 42 39 41 40 38 37

Acede agora a apliqueta do GeoGebra com o cédigo FXPY TDW9, para observares a representacdao dos
dados referentes aos dois turnos em diagramas de extremos e quartis.

2.4.  Emqual dos turnos se observa uma maior dispersao dos dados?

2.2.  Admitindo que o nimero do calcado é inteiro, € possivel alterar algum valor, ou valores, do turno
A para que a mediana deste turno seja igual a verificada no turno B? Explica porqué.

2.3.  Seleciona uma das respostas do turno B e altera-a. Consegues observar alguma altera¢do no
diagrama de extremos e quartis? Sera que a tua observag¢ao se mantém alterando um dos outros
valores?



